Jelentés
Magyar Allami Eotvos Osztondij
Somlai Gabor

A City University of New York egyetemen toltottem a 2023 tavaszi félévet.
A kutatdsaimat itt folytattam, de tartottam el6adést tobb egyetemen kutatd
szemindriumdn, illetve egy konferencidn is. Az intézet tobb szemindriumén is
részt vettem, illetve atjartam a Columbia szamelmélet szemindriumara is. Végiil
pedig a tavaszi félév egy kurzusat is végighallgattam.

Kutatasaimat 3 témaban folytattam. A Fuglede sejtés az egyik legfontosabb
kutatési teriiletem. Ezen id6 alatt megjelent egy cikkem a Discrete Analysis
folydiratban. A kutatési tervben megjelolt célok koziil az egyiket decemberben
részben megvalodsitottuk. Irtunk egy cikket 3 rangu elemi Abel p-csoportokrol,
és bevezettiink egy kidtlagolds médszert. A Fuglede sejtés ebben a specialis eset-
ben nem sikeriilt megoldani, de hasonl6 eredményre jutottuk a cikkiink ArXiv-
on megjelenése utan par héttel Romanos Malikiosis is, ami mutatja a kérdés
nehézségét és a kutatas aktiv voltat.

Belattuk, hogy Zy2,2,-re igaz a sejtés, ha p, g, primek és r sokkal nagyobb
a tobbi primnél. Ez ugyan egy specidlis eset, de egy 1Gj mddszert mutat be,
ami lényegesen ler6viditi a bizonyitdsokat. Az eredmény parkettdzé-spektralis
irdnya a nagy hirt Inventiones foly6iratban jelent meg, persze megszoritas nélkiil
a primekre. Tovabba 1j és igen révid bizonyitdst adtunk tobb csoport esetében
a parkettazd-spektrélis iranyra.

Azita Mayelival es Thomas Fallonnal a Gabor-Fuglede kérdést bevezettiik
véges Abel csoportokra, mert ez eddig csak elemi Abel p-csoportokon létezett. A
probléma folytonos valtozatban meriilt fel eredetileg. A kordbbi véges csoportos
eredményeket altaldanositottuk, illetve elkezdtiink olyan vizsgilatokat, amik csak
véges Abel csoportokon miikédnek. Ebbol egy publikédcié késziilében van.

Végiil prolate métrixok sajatértékeit vizsgdltuk Azita Mayelival es Thomas
Fallonnal. Ez is egy diszkrét valtozata egy folytonos probléméanak. A leg-
fontosabb eredmény itt az, hogy tébb &ltalanositasat is belattuk Chobotarev
tételének, illetve ahhoz kapcsolddéan Tao hatarozatlansigi relaciéjanak véges
csoportokon.

A fenti eredmények az itteni kutatdsok, még nem toltottiik fel az ArXivra
az eredményeket, egy résziitkon még csak dolgozunk.

A kordbban elkezdett munkabdl itt let végsé eredmény. [rtunk egy Decom-
positions of the positive real numbers into disjoint sets closed under addition



and multiplication cimii cikket. Kiss Gergellyel és Terpai Taméassal belattuk,
hogy a pozitiv valds szamok felbonthatéak Gsszegre és szorzasra is zart halmazok
diszjunkt unidjara.

Rédei egy régi tételére adtam egy révid bizonyitast december végén. Ezt a
The American Mathematical Monthly folyéiratba kiilldtem be. Az eredmény az,
hogy ha egy F), feletti polinom értékeinek Gssszege Z-ben éppen p, akkor a poli-
nom foka legaldabb %71. Ennek kapcsan 1j kutatdsba kezdtem Kiss Gergellyel,
Marké Addmmal és Nagy Zoltdannal. Célunk a polinomok lefrdsa, ahogy ezt
Rédei tételének kapcsan Lovasz és Schrijver is tette a kombinatorikus esetben.
Ezt a célt 1ényegében elértiik. Remélhetden, nemsokara publikéaljuk.

A pozitiv valés szamok szétvagasarol szoldé eredményt el6adtam a Combi-
natorial and Additive Number Theory (CANT 2023) konferencidn. Korabban
ugyanerrél az eredményrdl egy eldadast tartottam a University of Rochester
Combinatorics szermindriumén, ahova az elézetes tervek szerint Alex Iosevich
hivott meg. A Fuglede sejtésrél a University at Albany-n tartottam eléadést az
analizis szeminariumon.

Ezen id6 alatt benne voltam Thomas Fallon doktori védésének bizottsagaban,
illetve az undergraduate research program poster section értékelésében is.

Végiil Alexander Gamburd Topics in number theory kurzusat is végighallgattam,
ami az expander grafokkal kapcsolatos kutatasaimban erds segitséget nytjthat.
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